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XXXIII. EMMV
megyei szakasz, 2024. februar 3.

XI. osztaly

1. feladat. Az (a,),>1, illetve (b,),>0 sorozatot az

n

k )

an = Z |:Z:| ) Vn € N*7 es a bn = ainﬂ + ain—&—? + a§n+3 + ain+4, Vn € N
k=1

Osszefiiggésekkel értelmezziik, ahol [z] az = valos szam egész részét jeloli.

nt 1
a) Igazold, hogy 7}1_{{.10 T

i 1
b) Szamitsd ki a lim n? (Qb” +1In (1 + b_> - 1> hatarértéket!

n—oo n

2. feladat. Az A € M,(Q) matrix esetén det(A? — 2I,) = 0. Bizonyitsd be, hogy A% = 2I, és
det A = —2.

3. feladat. Az (a,),>1 sorozat altalanos tagja a, = > k- k!, Vn € N*.
k=1

a) Igazold, hogy a sorozat tagjai kozt egyetlen négyzetszam van!
b) Hatarozd meg az aspo4 utolsé 505 szamjegyének Osszegét!

4. feladat. Az (a,)nen+ sorozatot a kovetkezSképpen értelmezziik:
a; =1¢és apy1(n+ a,) = na,, ¥n > 1.

a) Igazold, hogy a sorozat konvergens!

1
b) Szamitsd ki az (—) sorozat hatéarértékét!
Un / pen

—~ 1 5n+ 3
c¢) Igazold, hogy Z s < n(5n + ), barmely n € N* esetén!

k=1 ak-i—l

Megjegyzések: Minden feladat kotelezd és 10 pontot ér, melybdl hivatalbol jar 1 pont. Munkaids: 3 ora.

1/1



